Zadaci s natjecanja - 3. razred srednje skole

20. prosinca 2013.

a? —b?

. Duljine stranica trokuta su a,b i ¢ = ——, a > b. Dokazite da za
j NrEae

kutove a, 3, nasuprotne stranicama a, b vrijedi av — 8 = 90°.

b

. Ako vrijede jednakosti d + Y + 01 + -4+ € — 1 dokaite da
a b ¢ x Yy oz

vrijedi

. Dokazite da nejednakost

|\/1 + sin 22 — V1 — sin 22| < V2
vrijedi za sve realne brojeve x.

. Dani su realni brojevi a, b, ¢ ve¢i od 1. Dokazite sljede¢u nejednakost:

log, bc + log, ca + log, ab > 4(log,, ¢ + log,. a + log,, b).

. Visina, simetrala kuta i tezisSnica povucene iz jednog vrha trokuta dijele
kut na cetiri jednaka dijela. Odredite kuteve trokuta.

. Kugla je upisana u krnji stozac ¢ije su osnovke centralni presjeci drugih
dviju kugala. Odredite oplosje stoSca ako je zbroj oplosja svih triju
kugala jednak S.

. Nadite sva rjesenja nejednadzbe

2sinx — 1

- <0
cos 2x + sin?

na intervalu [0, 27].



10.

11.

12.

Odredite sva cjelobrojna rjeSenja sustava jednadzbi x +y + 2z = 0, 2% +
y® + 2% = —90.

Rijesite jednadzbu

Dvije se kruznice dodiruju izvana u tocki 7. Jedna vanjska zajednicka
tangenta dodiruje te kruznice u tockama A i B, a BC je promjer
kruznice na kojoj lezi tocka B. Dokazite da se tocka 71" nalazi na duzini
AC.

Ako je a + 4+ v = m dokazite sljedeci trigonometrijski identitet

sincH—Sin,@—i—sirw:4cosgcos§cosg.

Neka je H sjeciste visina Siljastokutnog trokuta ABC. Dokazite da je

|BC| - ctg/CAB = |AH|.



